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Barem Clasa XII

1. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie

4
x*y=9xy—3x—3y+§,\7’x,ye]R§.

a) Sase demonstreze ca (G, +00) , *) este grup comutativ.

b) Sa se gdseasca doud numere a,b € Q — Z pentrucarea * b = 2.
Solutie:

a) Demonstrarea axiomelor GrupUlUi. ... ssesssesssssssssessssesssssans 5p
b) x*y = 9xy—3x—3y+§= Bx—1)@By - 1)+§
(Bx— 1)@y —1) = g ........................................................................................................................ 1p
un exemplu ar puteafi 3x—1 = g,iar 3y—-1=1,x= g,y = g ................................. 1p

2. Pe multimea H={0, 1, 2, 3, 4} se defineste legea de compozitie
X—y, X2y
X*xy=4X+Yy, Xx<y<2,VxyeH.
y—X X<3s5iy>2
a) Sa se alcatuiasca tabla acestei legi.
b) Sa se calculeze de la stinga la dreapta, valoarea numarului
1+x2+3%4x3x2x1

Solutie:
a)
* |0 1 2 3 4
0 |0 1 2 3 4
1 |1 0 3 2 3
2 |2 1 0 1 2
3 |3 2 1 0 1
4 |4 3 2 1 0
completarea corecta a tablei. ... s 5p
b) 1#2%3%4x3%2x1=3+3%4+x3+2x1=0%4+3%x2+x1=4%3%x2x1
S 1 2% 1 = 3 %1 = 2 —————————————— 2p

3. Seconsidera functiaf: R - R, f(x) = V2 —2x+5
a) Sise calculeze f_31|x| f(—1) - f(3)dx.
b) Sa se determine cel mai mic numar natural m pentru care
f_ll[fz(l —X) — 4]dx < m.

“ v (€ Xx—2
c) Sisearate ci f% s dxeN

Solutie:
2) [ IXIF(=1)  £(3)AX = 8 [ IX]dKerrteerreerreersseensseenssssnscsens s s s oo 1p



= -8 f_ol xdx + 8 f03 XAX = 40.cuuuuuerereneneessssssssssssssssssssssss s ssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssss 2p

b) f_ll[fz(l —x) —4]dx = f_llxzdx = 2 .......................................................................... 1p
g S 71 7 (N PR 1p
o [ fz’(‘x)z e P 2p

x2+2 x<0
2 +sinx, x>0
a) Sa se demonstreze ca functia admite primitive pe R.
b) Sa se determine primitiva care se anuleaza in 0.

4. Se consideri functiaf:R — R, f(x) = {

Solutie:
a) Functia f este continua pe intervalele (—, 0) si (0, o) fiind elementara................ 1p
Studiem continuitatea in 0: 1;(0) = I4(0) = f(0) = 2o ssessssseeeans 1p
f continua pe R, deci admite primitive pe R......ccccccuviiriiiiriin e e e 1p
X3
b) Orice primitiva este de forma F(x) = {? X Cy XSO 2p
2x —cosx+ Cy,x =0

Deoarece F este derivabila este si continua deci Fg(0) = F4(0) de unde se obtine

o= O O 1p
X3

Deci F(x) = {? +2x+ Gy, X <0 £0)=0, deci C; = O 1p
2x—cosx+C;+1,x=>0



